Osszefoglalas - Szamelmélet
9. évfolyam

Oszthatosagi feladatok:

1. Fogalmazd meg és bizonyitsd be tizes szamrendszerben a

a. 10-zel,

b. 2-vel,

c. b5-tel,

d. 4-gyel,

e. 25-tel,

f. 9-cel és

g. 11-gyel valo oszthatdsag szabalyat!

2. Milyen szamjegyeket irhatunk x és y helyére, hogy igaz legyen: 45|24x68y?

3. Tudjuk, hogy az 5a — 4b és a 9a + 3b kifejezések mindegyike oszthatd 17-tel. Bizonyitsuk be, hogy a
11b — a kifejezés szintén oszthaté 17-tel.!

4. Bizonyitsuk be, hogy minden n egész szam esetén n + 4 | n® — 2n? — 16n + 32 teljesiil.

5. Bizonyitsuk be, hogy
a 5§ | 4 - 62019 + 52019 — 4
b. 5|4:-6"+5"—4,n=1;2;3;..1

6. Bizonyitsuk be, hogy ha a pozitiv egész szdmokat 6sszadjuk 1-t61 1000-ig, akkor a kapott 6sszeg oszthato
7-tell®

7. Bizonyitsuk be, hogy 9 | 4™ + 15n — 1 minden n pozitiv egész szamra teljesiil!*

Pozitiv osztok szama, 0sszege, szorzata:

8. Szamitsd ki a 2500 pozitiv osztdinak
a. szamat;
b. Osszegét;
C. szorzatat!

Primszamokra vonatkozo feladatok:

9. Van-e olyan p primszam, amelyre p 4+ 4 és p + 14 is primszam?

10. Keressiik meg az 6sszes olyan pozitiv egész szamokbol allo szampart, melyek Osszege és szorzata is

primszam!®

1 Osszefoglal6 feladatgydjtemény matematikabdl 3943. feladata alapjan.

2 Matematika feladatgydjtemény I. (,Sarga feladatgydljtemény”) 52. oldal 146. g) alapjan.
3 Egységes érettségi feladatgyljtemény Matematika I. 438. feladata alapjan.

4 Sokszin(i matematika 12. tankényv 31. oldal 4. példdja.

52019. évi Négy megye matematika versenye 1. feladata

Osszeallitotta: Bolcsfoldi Tiinde



Osszefoglalas - Szamelmélet
9. évfolyam

11.
a. Bizonyitsuk be, hogy barmely 3-tdl kiilonb6z6 primszam négyzete 3-mal osztva csak 1-et adhat
maradékul.
b. Van-e olyan p primszam, amelyre 4p? + 5 is prim?

Legnagyobb ko6zos osztd, legkisebb kozos tobbszoros, relativ primek:

12. Hatarozzuk meg az 1840 és 3400 szamok legnagyobb kozos osztdjat, legkisebb kozds tobbszordsét.

1y, e , 1840

a. Egyszerisitsiik egy 1épésben a 3200°
. , o, 1 1

b. Végezziik el a kivonast: — — —.

3400 1840

. . ; , 3
C. Végezzik el az 6sszeadast: — + —.
1840 = 3400

6

13. Egy szigeten koncertet szerveznek, ahova egy 150 féréhelyes hajé szallitja a nézdket tobb forduldval, és
a koncert utan egy 180 féréhelyes hajon jonnek vissza. Hany néz6 oda-vissza szallitdsa oldhatd meg igy,
ha a hajokon minden helyet ki kell hasznalni, de talterhelni nem lehet 6ket? Mennyi a minimalis néz6szam,
amelyre megoldhaté a szallitas?’

14. Egy gyerekcsapat a nyari vakacio6 idején egy lada kincsre bukkant. A laddban 96 eziist talka, 144 eziist
pohar és 200 igazgyongy volt. A gyerekek éppen annyian voltak, hogy mind a hiromféle targyon
igazsagosan tudtak volna osztozni. Legfeljebb hanyan lehettek?®

15.
a. Mit kapunk, ha két pozitiv egész szam legnagyobb kozos osztojat és legkisebb kozos tobbszorosét
Osszeszorozzuk?
b. Két természetes szam szorzata 105, legnagyobb koz0s osztojuk pedig a 3. Melyek ezek a szamok?

16. Melyek azok a 24-nél kisebb pozitiv egész szamok, amelyek relativ primek 24-gyel?

Maradékosztalyok:

17. Melyik az a legkisebb természetes szam, amely 2-vel, 3-mal, 4-gyel és 5-tel osztva egyarant 1-et ad
maradékul?

18. Melyik az a legkisebb természetes szam, amely 2-vel osztva 1, 3-mal osztva 2, 4-gyel osztva 3, 5-tel osztva
4 maradékot ad?°

19.
a. Mennyi a négyes maradéka a 782, 783, 784 és 785 szamoknak?
b. Mennyi a négyes maradéka az alabbi miiveletek eredményének?
782 + 783

6 Egységes érettségi feladatgylijtemény Matematika I. 457. feladata alapjan.

7 Egységes érettségi feladatgyljtemény Matematika I. 459. feladata.

8 Matematika feladatok Osszefoglalé feladatgy(jtemény 10-14 éveseknek 1888. feladata alapjan.
9 Osszefoglal6 feladatgydjtemény matematikabdl 3937. feladata.
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782 -783
7852019
7832019

20. Bizonyitsuk be, hogy 6 | 2018201° + 20202°1° teljesiil!

Szamrendszerek:

21.
a. Ird at hetes szamrendszerbe az 1819 tizes szamrendszerbeli szamot.
b. Ird at tizes szamrendszerbe az 1011001 kettes szamrendszerbeli szamot.

22. Fogalmazd meg és bizonyitsd be kilences szdmrendszerben a

a. 9-cel,
b. 3-mal,
c. 8-cal,

d. 10-zel val6 oszthatosag szabalyat!

23. Fogalmazd meg €s bizonyitsd be hatos szamrendszerben a
a. 36-tal,
b. 4-gyel,
c. 9-cel val6 oszthatosag szabalyat!

24. Mennyi a maradék, ha a
a. 238514 szamot 8-cal osztjuk?
b. 4352214 szamot 7-tel osztjuk?

25. Végezziik el az alabbi miiveleteket!
a. 323245 + 1332415 =
b. 5656354, + 4342514, =
C. 223123,-103, =

Diophansztoszi egyenletek:

26. Oldjuk meg az 5x + 2y = 40 egyenletet az egész szamparok halmazan!
27. Oldjuk meg az xy + x + y = 1988 egyenletet a természetes szamparok halmazan!

28. Bontsuk fel a 283-at két pozitiv egész szam Osszegére gy, hogy az egyik tag oszthatéd legyen 13-mal, a
masik pedig 17-tel!°

29. Ha két egész szam szorzatahoz hozzaadjuk az dsszegiiket, akkor 34-et kapunk. Melyik ez a két szam?*!

10 Matematika feladatgyGjtemény I. (,,Sarga feladatgy(ijtemény”) 185. oldal 310. feladata alapjan.
11 Matematika feladatgy(jtemény I. (,Sarga feladatgy(ijtemény”) 185. oldal 309. feladata
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